7 


eel‏ قْ الفضاء 
التمرين 01 : 


1 


في الفضاء المنسوب الي معلم متعامد ومتجانس ۸رد , ر;0) نعتبر النقطة (3-:1:2) 4 والشعاع ر-,-,. 72 


1- اكتب معادلة المستوى ( م) الذي يشمل 4 ويعامد 1 . 

2- تحقق إن النقطة(1;1;1-) © لا تنتمي الي المستوي (م). 

3- حلب المسافةين النقطة © والمستوي (م) 

4- اتحسب المسافة بين النقطة (1:0:1) 2 والمستوي ( م) ماذا تستنتج ؟ 


التمرين 02 : 


في الفضاء نعتبر النقط C (-1;3;-1) B )2:3:-2( 2 4(1 l1):‏ والشعاع (3 e‏ 


1١ 


1- اكتب تمثيلا وسيطيا للمستؤي ( 8 04) 
2- عين المعادلة الديكارتية للمستقايي:(«8) الذي (يشمل ويكون ”1 شعاعا ناظميا له . 
3- عين نقط تقاطع المستوي ( 0)##النتتلتوي)(«2) . 


التمرين 03 : 
في الفضاء المنسوب الي معلم متعامد ومتجانس ,د , ر:0) نعتبن النقظر: (21 ;0 ;1) ۸ 2 )1;4;1-( D (2;15) <C (2;3;3)« B‏ 


1- بين أن الشعاع(_,_ ,_ ,7 عمودي علي المستوي( 8٣‏ 4) 
2- استنتج معادلة ديكارتية للمستوي ( 8٣‏ 4 
ستنتج : 


3- بين أن 48٤2‏ هو رباعي أوجه 
4- احسب مساحة المثلث 8٣‏ 4 . 


5- احسب المسافة ل بين النقطة (/ والمستوي ( 8٣‏ 4) 1 
6- احسب حجم رباعي الأوجه 48€ 


التمرين 04 
في الفضاء المنسوب الي معلم متعامد ومتجانس ر ۸رد , ر:0) نعتبر النقط : (1:2-:3) 4 » )1-;1-;4( C (2%8;3) 2 B‏ 
والمستوي (7) الذي معادلته الديكارتية : 1-0- x+y‏ 
1- بين أن النقط 4 » 8 و ١‏ تعين مستويا 
2- بين ان الشعاع(_,_ , ,72 ناظمي للمستوي ( 480 ) ثم عين معادلة ديكارتية له 
3- بين ان المستويين ( 7) و ( 4800 ) متقاطعان . 
4- عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (۸) تقاطع المستويين (م) و (4800). 
5- احسب المسافة بين 0 والمستقيم (۸) 
6- استنتج معادلة ديكارتية لسطح الكرة التي مركزها 0 والمماسة للمستقيم (4). 


0-3 


التمرين 05: 
4 ء © ثلاث نقط من الفضاء حيث : (1:2:0-) 4› (3:4:2-) 8 »؛ (1-:2-:1) 0 
1) بين أن النقط 4رء 8ء © تعين مستوى. 
2) عين الشعاع الناظمي للمستوي ( )48٣‏ . 
) عين المعادلة الديكارتية للمستوي ( 8٣‏ 4). 
4) عين المسافة بين النقطة (1-:1:2) 7 والمستوي ( 480 ). 
التمرين 06 
نعتبلم النقط (1-:1:0) 2 0غ (2:2:3) 8 6 )3:1-2( D(-4;2;1) 6 C‏ 
1 أثبت أن المثلك ٣‏ %48 قائم ثم.أحسب مساحته . 
2 بين أن الشعاع ر. ري ,س فاظمي للمستوي ( 480) . 
3( استنتج معادلة ديكار تة باستو ي 0© 8 1)⁄. 
4) عين حجم رباعي الوجوه (48٣€‏ . 
التمرين 07: 
(5) و(0) مستويان معادلتاهما : 0 ۷2# 1( 90) . (P):x+y-22-1=0‏ 


1. أثبت أن (2) و( 0) متعامدان . 
2 عين المسافة بين النقطة (2;1;2) 4 و کل من ( ۲/) (AE‏ 1 
3. استنتج المسافة بين 4 و مستقيم تقاطع المستويين (5) و ((©). 
التمرين 08: 
1 عين معادلة سطح الكرة ( 5) التي مركزها النقطة (1-:0:1) 7 ونصفكيقظرها 2 . 
2. عين معادلة سطح الكرة (' 5) ذات القطر [ 48] حيث :(2:1 :1-) 4 » (1-:6- :1) 2 
3. عين معادلة المستوي المماس لسطح الكرة (' 5) في 4 . 
التمرين 09: 


١ 5 : :‏ 1 . 
1. عين مجمو عه النقط ( £) للنقط 1 حيث 1 +IVMD + MIU‏ | ب ااام + WA + LIVLD‏ 


پچ پوپ هيد 


2. عين مجموعة النقط ('م) للنقط 1 حيث : —MA + LIVLD + ZLIVIU r‏ 


بلا بي پوپ u,‏ هيدا 


3 عين مجموعة النقط( ي) للنقط M‏ حيث :| E? —IVM1LD mv‏ > | بأ الااك TFT‏ ذا لالااك TFT‏ 1 الال 
التمرين 0 1: 


» 8ء © ثلاث نقط من الفضاء عين في كل حالة مجموعة النقط 1 من الفضاء التي تحقق : 


سدم مد و (ua‏ 


IMA TF ناللااك‎ 2 T IMD J U .1 


سدم ددم سم (ua‏ 


IMA TF ناللالك‎ 2 —IMD J U 2 


u 


IMA ® 3 


التمرين 11 
في الفضاء المنسوب الي معلم متعامد ومتجانس ر هرد , ر:0) نعتبر النقط :)41 1( C (1;6;0) B (0:2:1) A‏ 
وليكن سطح الكرة ( '5) التي مركز ها (1;1;1)م ونصف قطرها 3 . 
1- بين أن النقط 4 » 8 و © ليست في استقامية . 
2- اكتب معادلة ديكارتية للمستوي ( 8€ 4) 
3- اكتبوظعادلةيسطح الكرة ( 5) 
4-.«الحسب ((80ضم)به) 4 : 
5- عترنبتمنيلا#ؤاسيظيا للمسيتقيم (۸) المار من م والعمودي علي ( 8€ 4) 
6- بين أن المظتوي ( )8 4) يقطع سطح الكرة ( 5) في دائرة (0) عين مركزها ونصف قطرها 


التمرين 12 


x +2y +22 =0 


مجموعة النقط 14 من الفضاء بحيث 


كه و 
> > | دس - 4س4 هي : 


إحدائيات النقطة 77 المسقط العمودي 
للنقطية»يُم على (5) هي : 


من نفس المستوي ومتوازيان إإ من نفس المستوي ومتقاطعان 


التمرين 3 1: 


الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس | »,/ , »,0 )نعتبر النقطة (1:2:3-) 4, و( (1) مستقيم تمثيله الوسيطي 


Xx =9+4t 
(D):iy =6+t ; teR 

بر2 +2 - 2 
1. عين معادلة ديكارتية للمستوي ([5) الذي يشمل 4 وعمودي علي( () . 
2. تحققلاأن النقطة (4-;3;8-) 8 تنتمي إلى المستقيم ( 2) . 
3 احسب المنتدافة , 7 تبثن النفطة ور والمستوي ( ۲) 1 
4. عبر عن المئثافة ل بدلالة كل من ورل والطول 48 واستنتج القيمة المضبوطة للمسافة 4 . 
5. لتكن //ر نقطة من ( (1) > أكتب3 41 بدلالة م وأوجد إذن قيمة المسافة ‏ . 
التمرين 14: 

نعتبر في الفضاء المنسوب إلى معلم متعامدو متجانيس .0( النقاط : (2:2-بة) 4 « )6;15( B‏ «)1-;2-;6( © 

1) أثبت أن المثلث 48٣‏ قائم في 4 . 
2 ليكن(م) مستوي في الفضاء معادلته 0 = 3 حر ر + پڑ انبا أنه عمودي علي ( 18 ) في النقطة 4 . 
3) عين معادلة المستوي ('2) العمودي على ( ٤‏ 4 )#واإتائل 4ا 
4) لتكن (1-:0:4) 2 نقطة من الفضاء اثبت أن ( 2 4) ودي علي« المستوي, ( :4860 ) . 
5) أحسب حجم رباعي الوجوه 480€ . 
6 أثبت أن 4 - BDC‏ 


7 أحسب مساحة 8/00 واستنتج المسافة بين 4 والمستوي (8100) . 
التمرين 15: 


الفضاء منسوب الي معلم متعامد ومتجانس رم ره , ر:0) نعتبر النقطة : (2:0:2) 4 والمستويا( ۲) ذو المعادلة :0 -3- 2- + 3 
1- حدد تمثيلا وسيطيا للمستقيم (۸) المار من 4 والعمودي علي المستوي ( ۲) 


2- حدد نات و فافش اي لكا وام 

3- نعتبر سطح الكرة ( 5) الذي مركزه النقطة 4 والذي يتقاطع مع المستوي ( ۲) وفق الدائرة التي مركرّافا 8 ونصف ب قظر ها 2 
4- حدد نصف قطر سطح الكرة ( 5) 

5- اكتب معادلة ديكارتية للسطح ( 5) 


شَكوتٌ إلى وكيع شوءَ حفظي..... .فأرشدي إلى ترك ا معاصي 


التمرين 6 1: 
في الفضاء المنسوب الي معلم متعامد ومتجانس ر ۸رد , ر:0) نعتبر النقط : (5-:1:4) 4 » (4-:3:2) 8 » (5:4:3) <C‏ (2:8:4-) رز 


والشعاع ل 1 


2000008 
1- بين أن : 0 -11- 22- × هي معادلة ديكارتية للمستوي ( 8٤٣‏ 4) 
2- حدد تمثقلا وسيطيا للمستقيم ( 7) الذي يشمل النقطة 7 ويوازي ,ا 


XxX =11+2‏ 
أ- ينان المستوثين ( 8 4) و يتقاطعان وفق مستقيم (۸) تمثيله الوسيطي : =4+t (t e R‏ بر 
Z =‏ 
ب- بين أن المستقيمين ( 7) روا (۸) ليسا من نفس المستوي 
4 تعطي النقطتان (3:0:74) ⁄ و 5 ١ F‏ تحقق أن (۸) ع 2 7 
5- لتكن ('1) مجموعة النقط(3/:2:*) 14 .هن الفضاء حيث : ٥س‏ مع ۾ عدد حقيقي 


أ- جد بدلالة ى معادلة ديكارتيّة#التفا؟1) واللتنتج أن (”1) مستوي › و :«ند شعاع ناظمي له 
ب- عين بم حتي يكون ('1) المستوي”اللظلكوري/للقطعة | 7 ] 
التمرين 7 1: 
في الفضاء المنسوب الي معلم متعامد ومتجانس ,د , ر:0) 
+z -11- 0‏ بو- × معادلة ديكارتية للمستوي ( 7) الذي يمس سطح الكرة ( 8) ذات"المركز (1:3-:1) 4 
جد نصف قطر سطح الكرة ( 5) > ثم استنتج معادلة ديكارتية ل('5) 
جد تمثيلا وسيطيا للمستقيم ( ©) الذي يشمل 4 والعمودي علي ( م) 
لتكن النقطة 4 نقطة تماس ( 5) والمستوي ( م) > عين احدائيات بر 
عين احداثيات النقط المشتركة بين ( 5) و حامل محور الفواصل 
المستويان ( 2) و ( رم) معادلتيهما علي الترتيب : 0 -3- 22- بر- × و 2-0- 2- 2y‏ 
- جد معادلة ديكارتية للمستوي الذي يشمل النقطة (6:2-:3) 8 والعمودي علي المستويين ( 8) و(وم) 
التمرين 18 


جر 


سنن اسن لک لک سل 
بم اين حد 


صن 


مكبر ف الفا الشيوج إلى ملم متعائد و مجان | »,ر,»,0)» تمثيلا وسيطيا للمستقيم ( 2) ومعادلة ديكار#ية 


للمستوي ( م) 
22 +1- عر 
25 ; 2-4- بر؛:رص) و 1-0- 2ت +2y‏ x:)رp(‏ 
-3-- ع 


ع أختر الجواب الصحيح في كل سطر من الجدول التالي : 


المستوي ( 0) الذي معادلته 
3x 2y =z -1=0‏ 0= 3+ 22+ برذ + x +2y -3z +1- 0 4x‏ 


يعامد المستوي [97) يعامد المستوي ( 7) يعامد المستوي( ) 


المسافة بين النقطة (3:2-:1-) 11 | المسافة بين.النقطة (3:2-:1-) 14 | المسافة بين النقطة (3:2-:1-) 14 
والمستوي ( م) هي 2./3 والمستوي( ) هي 14 والمستوي (م) هي 14/. 


التمرين 19: 
نعتبر النقط من الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد و غين عقر بيه) 


نعتبر المستوي (2) الذي معادلته0 -4+ -2z‏ بر+ ×2 والنقط(3;2;6) 4 .1;2;4) 8 . (2:5-:4) 0 


كحم 


بين أن النقط 4 » 8 ٠‏ © تعين مستوي وبين أن هذا المستوي هو (۲) ”» 
بين أن المثلث 8٣‏ 4 قائم . 
اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (۸) الذي يشمل 0 ويعامد المستوي )٨(‏ . 
احسب المسافة 0 حيث × هي المسقط العمودي للنقطة 0 على( ۲) . 
احسب حجم رباعي الوجوه 8€ 04 . 
نسمي © مرجح الجملة[(1: ) (8:1) (0:3(4446)) 
7 هي مركز تقل المثلث 2600 .بين أن © تنتمي إلى ( 01) . 
د عين المسافة بين © والمستوي (5) . 
التمرين 20: 


لم دن 


S 


سکس لک لک لک لک لے 
و 


لك 


نعتبر النقط من الفضاء المنسوب إلى معلم متعامد ومتجائس ) .0.1.7( )4(1-13 : B(0;3;1).‏ « 
E (4;-6;2) « D )2:1:3( « © (6;-7;-1)‏ 
1) أثبت أن ع مرجح الجملة (1; ) (1-:;8)ء(4;2)) . 
2) عين المجموعة(ر) للنقط 1 من الفضاء حيث : 21 = | 2Ma mo Tm‏ 


3 بين أن النقط 4 » 8 » © تعين مستوي . 


أثبت أن المستقيم ('770/) عمودي على المستوي ( 482) ٠‏ ثم عين معادلة ديكارتية للمستوي ( (48) . 
عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (800) . 

عين إحداثيات 7 نقطة تقاطع ('0) و المستوي ((481) . 

أثبت أن المستوي ( 82 4) والمجموعة(/) متقاطعان في دائرة يطلب تعيين مركزها ونصف قطرها . 
8 علما أن قيس الزاوية | (D4‏ 6 أحسب حجم رباعي الوجوه 4812 . 

9) عين معادلة كل من (2) و ("2) المستويان المماسان للمجموعة(/) والعموديان على المستقيم (5600) . 
التمرين 21: 


في الفضاء المنسوب إلى مفلم/متعامد ومتجانس | ۸, ر ,,,0)نعتبر النقط (2:1:3) 4 » (1:7-:3-) 8 » (3:2:4) © 


ا- بين أن 4 و و بلست علي استقامة واحدة . 
-١١‏ التمثيل الوسيطي للمشتقيم ( ) هو : 


XxX الك‎ + 1 
(d2): 3ح بر‎ ; teR 
z2 =4+t 


1- بين أن ( 4) يعامد المستوي( 48€) ! 
2- اكتب معادلة ديكارتية للمستوي ( 8€ 4) : 
الا ع هي تقاطع ( 4) و( 480) . 
1- بين أن 7 هي مرجح الجملة[(2: ) (1-:8)ء(2-:4)) » 
2- عين الطبيعة والعناصر المميزة للمجموعة ( '1) للنقط 1 من الفشاء حيث : 


0 5 0 0 0 
) سمه‎ #IMD TF ZIM ل طلا ج‎ J U 


عين الطبيعة والعناصر المميزة للمجموعة (,'1) للنقط M‏ من الفضاء حيث :29 = | سب مس مسف | 
دورة 2012 ع ت 
الفضاء منسوب الي المعلم المتعامد والمتجانس | ۸, /,,0) » نعتبر المستوي (2) ذا المعادلة : 6= 47 082+ ر16+ ×14 
والنقط : (2;5-;1) 4 › (1-;2;2) 8 › (1:3:1-) € . 
1 أ تحقق ان النقط 4 » 8 و © ليست في استقامية . 
ب- بين ان المستوي ( 8٣‏ 4) هو (ط) 
2( جد تمثيلا وسيطيا للمستقيم ( 48) 
3 أ - اكتب معادلة ديكارتية للمستوي المحوري ( 0) للقطعة [ [4B‏ 
ب- تحقق ان نهلة| به ب | د تنتمي الي المستوي (0) 


ت- احسب المسافة بين النقطة 2 والمستقيم ( 48) 


دورة 2013 ع ت 


نعتبر في الفضاء المنسوب الي المعلم المتعامد المتجانس | ۸, /,,0) النقط : (1:1:3-) 4 › (1-:1:0) 8 › (1:1-:2) €› 
x =-1‏ 
D (2;0;-1)‏ والمستوي ( ۲) ذا المعادلة : 0 =1+ 2+ ر2 وليكن (۸) المستقيم الذي تمثيل وسيطي له : 6 +2= رل حيث 
z =1-6‏ 
م وسيط حقيقي 


1 اكتيك تمثيلا ومييطيا للمستقيم ([:80) » ثم تحقق أن المستقيم (:860) محتوي في المستوي ([2) 
2) بين أن المستقيمين ۸Q‏ )و( 20) ليسا من نفس المستوي 
3 أ- احسب المسافة بين النقطة 4 والمستوي (72) 

ب- بين أن( نقظة من ( ل )#بروأن المثلث 8٤٣2‏ قائم . 

ت-بين أن 8٤2‏ 4 رباعقي وجوه » ثم احسب حجمه 


دورة 2014 ع ت 
الفضاء منسوب الي المعلم المتعامد والمتتجاففقا | × .0( نعتبر النقط : (1:1-:2) 4 < (1:2:1-) 8 < (1:2-:1) © < )1;11( D‏ 


1) أ - تحقق أن النقط 4 » 8 و 0 تعين مسيتويا 
ب- بين أن ر ر ری ,, هو شعاع ناظمي للمستوي )ر48 ) 
ت- اكتب معادلة ديكارتية للمستوي ( 80 4) 
2) لتكن النقطة © مرجح الجملة المثقلة [(1-:13:2(,)©0)إ(1: لي) 
أ- احسب احداثيات 6 
ب- ولتكن (:1) مجموعة النقط 11 من الفضاء تحقق : | مدعي | ~v‏ سے + 4 
المحوري للقطعة المستقيمة [ [GD‏ 
ت- اثبت أن معادلة (”1) هي :0 -3+ 22+ بر4- ×6 
3 بين أن المستويين يتقاطعان و ('1) وفق مستقيم (۸) يطلب تعيين تمثيل وسيطيّ له 


بين أن ('1) هي المستوي 


دورة 2015 عات 
الفضاء منسوب الي المعلم المتعامد والمتجانس | 26 ,,,0) نعتبر النقط : (2:1:0) 4 < (1:2:2) 8 < ;3;3( D )1:1:4( tC‏ 
1) تحقق أن النقط 4 » 8 و ©)تعين مستويا وأن0 =1- +z‏ بر- × معادلة ديكارتية له . 
2 بين أن المثلث 8٣‏ 4ر متقايس الاضلاع » ثم تحقق أن مساحته 0 وحدة مساحة 
3) عين تمثيلا وسيطيا للمستقيم (۸) العمودي علي المستوي ( 8٣‏ 4) والذي يشمل النقطة ر 
4) النقطة £ هي المسقط العمودي للنقطة | علي المستوي ( 8€ 4) 
أ- عبن احداثيات النقطة ع ثم احسب المسافة بين النقطة 2 والمستوي ( 8٣‏ ۸4) 


ب-عين مركزي سطحي الكرتين اللذين يمسان ( 8٥‏ 4) في النقطة £ ونصف قطر كل منهما 3/. 
5( احسب حجم رباعي الوجوه (476)1. 


١-3 


دورة 2016 ع ت 


الفضاء منسوب المعلم المتعامد و المتجانس | ۸, /,,0) ٠‏ (۸) المستقيم الذي يشمل النقطة (1:0:2) 4 وشعاع توجيه له ءردو »ا 


XxX =A 
y =4+4 وليكن ('۸) المستقيم المعرف بالتمثيل الوسيطي التالي : +1 ع2)‎ 
Z2 <- 2+2 


1( أ - اكثب تمثيلا وسيطيا للمستقيم ( ۸( 
ثي-بين أن المستقيين (۸) و ('۸) ليسا من نفس المستوي . 

١ )2‏ "بينأت النقطة (143:1-) 8 هي المسقط العمودي للنقطة 4 علي المستقيم ('۸) 
ب- تحققا أن المستقيم ( 8 64 عمودي علي كل من المستقيمين (۸) و('۸) . 
ت- استنتج المشافة بين المشتقيمين (۸) و ("4) 

3 لتكن N‏ نقطة إحداثياتها () رو 2 ;2+1 ) حيث 8 > ) ولتكن م الدالة المعرفة علي 18 ب : 477 - (4) ۸ 


ب- استنتج قيمة العدد الحقيكهيي الارن 12 )تيليا المسافة 4 أصغر ما يمكن » ثم قارن بين القيمة الصغري للدالة ۸ 


والمسافة 48 


دورة 2009 ت ر 


1- نعتبر في الفضاء المزود بالمعلم المتعامد والمتجانسرو»: ٠,‏ ,0) الفقط : (1:1:2) 4 › (2-:1:0) هء (1-;6:0-( © 


- بين أن مجموعة النقط( ;z‏ ر ) 1 التي تحقق : 8[ = ” 018 - ”14ا هي مستو عمودي علي المستقيم ( 48) نرمز له 
بالرمز ([2) يطلب تعيين معادلة ديكارتية له 

2- لتكن 3 مجموعة النقط( 2: رز×) 14 التي تحقق : 0= 6- 22 م رر 2 ×2- 27+ ر +× 
5 يون اق ان هي :سطج كر يطلب قعييق مركزها رم ونصف قطرها R‏ 


3- © نقطة من الفضاء معرفة بالعلاقة : ناح بيالح uy‏ — 2 
أ- عين إحداثيات النقطة 6 ثم تأكد أنها تنتمي إلي '5 
ب- اكتب معادلة المستوي ( 0) الذي يمس سطح الكرة £ في النقطة © 


دورة 2010 ت ر 
الفضاء منسوب الي المعلم المتعامد والمتجانس | )0,٠,/,۸‏ نعتر نعتبر النقطتين : (2:2-:3) 4 › (1-:0:4) 8 


1. اكتب معادلة للمستوي ( 2) الذي يشمل 4 و ر,-,ںرں » شعاع ناظمي له 
2. (,2) المستوي الذي يحوي المستقيم ( 48) ويعامد المستوي ( 72) 
أ بين أن ره ررر شعاع ناظمي للمستوي ( ,(2) 
ب- أكتب معادلة للمستوي ( ,2) 
3. نعتبر النقطتين © و 2 حيث (6:1:5) © و 2 معرفة ب : (6- وت ون رس 
أ- بين أن المثلث 02 4 قائم في 4 واحسب مساحته 
ب- بين أن المستقيم ( 48) عمودي علي المستوي ( (201) 
ت- أحسب حجم رباعي الوجوه 8€ 4 


دورة 2011 ت ١‏ 
الفضاء منسوب الي المعلم المتعامد والمتجانس | »,ر ,,0) کو الل قر ه29 و 7 حيطي 
D(3;5;3) < C (2;8;-4) < B (3;-2;0) < 4(2;0;1)‏ 
1. بين أن النقط 4 » 8 » © تعين مستويا . 
2. بين أن المستقيم ( (01) يعامد المستوي ( (/28) 
3 77 الميتقط العمودي للنقطة ٣‏ علي المستقيم ( 48) 
أ- بين أن المستقيم( 48) يعامد المستوي ( 01(177) 
ب يالاد لةاللمستواي ( 01(77)) واكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم ( 8 4) 


ت- ۱١‏ ستنتج احدائيات'النقطة بر 
4. احسب الاطوال ٠» DE‏ 48/07 ثم احسب حجم رباعي الوجوه (1) 478 . 


